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. Realiza las operaciones indicadas y expresa el reswdtatdoformae + i b.

) (7-20)(5+3) Qi) (-1 i) T+DCHHG+i) W) ;il
- - / l
w GO0y e D vil) - 12(1 4 1)

. Calcula la parte real e imaginaria de las funciones:

A= b A= A= DO =175 =" =

I

. Calcula las siguientes cantidades.

43
2—iv/5

a)|(1+i)2—1) b)‘ o) (1 4+ 1) d)[vV2+i(vV2+ 1)

es:

1—2z

a) Un namero real; b) Un nimero imaginario puro.

. Expresa en forma polar los siguientes nimeros complejos.

a)—v3—i b)—v3+i C)ﬁ3+i d)l(::;é

. Expresa los siguientes niimeros en la forraai b:

N5 . 8
a) (V2 + )12 b)(l—H) 0 (3+l\/§>

4—i 14

. Calcula argw) y arg( ) supuestos conocidos ary argw.

z
w

. Supuesto qui| = 1, prueba que

z—1 w/2 silmz>0
arg = .
z4+1 —r/2 silmz <0

. Seax = x +1i y.Supuesto que| =1,z # 1, z # —i, prueba que

ar (z—])_ /4 si l-x4+y>0
N+i)~ —37/4 si l-x+y<0

Resuelve la ecuacion cuadraticg +bz+c=0 dondez, b, ¢, son nimeros complejos conocidos
ya#0.

Calcula todas las soluciones de las siguientes ecuecion

)z =1+i bzt=i )l=-1+iv3 d)z¥=1 e)z2+2iz—+/3i=0
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12. Prueba que si una ecuacion polindmica con coeficientdssradmite una raiz complejg,en-
tonces también admite como raiz.@a un ejemplo de una ecuacion polinémica de grado mayor
que 1 que tenga como raiz compléja i pero no admita como raizla—i.

13. Calcula las soluciones de las ecuaciones:
a)z* +223 + 722 - 1824+ 26=0; b)z* + (5+4i)z> +10i =0

Sugerencia. El nimerb+ i es raiz de la ecuacion del apartado a).

14. Demuestra la llamada “igualdad del paralelogramo™:
lz4+wl + |z —w®=2(z> + [w]’) (z,weC)

y explica su significado geométrico.

15. Dados dos nimeros complejpy S, calcula el minimo valor para € C de la cantidad
|z —af? + |z - P,
Sugerencia: La igualdad del paralelogramo puede ser (til.

16. Pruebaqu#lz;_a‘ <1silz] <1yla| <1ytambiénsiz| > 1y |a| > 1.
—dadz

Sugerencia: Una estrategia basica para probar desigesldattenddulosde nimeros comple-
jos consiste en elevar al cuadrado ambos miembros de laudddzg!.

17. Seaw un nimero complejo de modulo 1. Expresa los nimeresl y w + 1 en forma polar.

18. Seax un numero real que no es multiplo entero2de Prueba las igualdades

(n+1 )
sen X
n ) 2

COS(—X
) sen(T)
2
(n +1 )
sen X
n 2
sen(—x) — %\
sen(~)
2

2
Sugerencia: Si llamamod a la primera suma B a la segunda, calculd + i B haciendo uso
de la férmula de De Moivre.

a) 1+ cosx + coS2x + --- + cosnx

b) seny + sen2x + --- + semx

19. Haciendo uso de la formula de De Moivre prueba que:

a) semdp =3 senp — 4 serfg.
b) cos4p = 8 costp — 8 cogp + 1.

20. Representa graficamente los conjuntos de nimeros doslgue verifican:

lz—3|<3; 2<|z—1i|<3; J|argz| <n/6; |z—i|+|z+i|l=4, |z—1|=]|z—2i]

21. Encuentra los vértices de un poligono regular d&dos si su centro se encuentra en el punto
z = 0y uno de sus vértices es conocido.

22. Sedz,| =|zz2| = |z3| = 1. Prueba quey, z;, z3 son vértices de un triangulo equilatero si, y sélo
Si,zy +z3 +2z3=0.

23. Si0 < argw — argz < m, prueba que el &rea del triangulo de vértiées y w viene dada por
LimGzw).
2
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